O catkowaniu

poci postacig skonczong roéwnan rézniczkowych
liniowych, rzedu n-go.

Przez

A. J. Stodétkiewicza.

(Rzecz przedstawiona na posiedzeniu Wydz. mat.-przyr. z dnia 4 lipca 1892 r.;
referowat cztonek W. Zajgczkowski.)

Ksztatt ogdlny réwnan roézniczkowych liniowych jest

gdzie X1, X2, , Xn, X sg pewne funkcye zmiennej niezaleznej Xx.
Azeby wyprowadzi¢ warunki, pod ktérymi mozna znalezé pierwsza catke
takiego réwnania, zastosujmy sposob D'Alemberta. Pot6zmy nasamprzod

natenczas, réwnanie (1) mozna napisa¢ tak:

Mnozac réwnania (2) odpowiednio przez czynniki nieoznaczone
i dodajac do réwnania (3), mie¢ bedziemy
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Nastepnie, potézmy:

natenczas, rugujac yc' z rownania (4) przy pomocy zwigzku (5),
otrzymamy

Rownajac w powyzszem Spotczynniki przy yo*i°, ..., YY"y do
zera, mie¢ bedziemy jedno réwnanie na wyznaczenie u:

skad wynika:

tudziez, n—1 nastepujgcych réwnan:

stuzgcych do wyznaczenia y, p2, .. .,

Rozwigzanie uktadu (8) pod postacig skonczona, przy dzisiejszym
stanie nauki, nalezy do zadan niewykonalnych; sg jednak szczeg6lne
przypadki, godne uwagi, w ktorych znalezienie funkcyi pl, p.2,..., P..
jest mozliwe.

Dajmy na to, ze zachodzg nastepujace zwigzki:
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natenczas z réwnan (8) bedziemy mieli

czyli, w skutek zwigzkéw (9) bedzie

Jezeli réwnania warunkowe (10) beda sie sprawdza¢ tozsamosciowo, na-
tenczas funkcye pl, 02, ..., p.,f bedziemy mogli wyznaczy¢ z row-
nan (9). W tym przypadku réwnanie (5) przedstawi nam pierwszg catke
réwnania (1). Chcac znalez¢ druga calke, nalezy zastosowaé podobny
sposob do réwnania (5).

Do réwnan, czynigcych zados¢ warunkom (10), nalezy nastepujace

w ktérem X! i X sg jakiekolwiek funkcye zmiennej niezaleznej z. We-
dtug teoryi wylozonej, réwnanie (5) bedzie miato w danym przypadku
ksztatt

gdzie

Widzimy dalej, ze mamy do scatkowania dwa nastepujace rownania
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Mnozac drugie z powyzszych rownan przez k i dodajgc do pierwszego,
otrzymamy

Potézmy nastepnie

natenczas z réwnania (14) bedziemy mieli

Celem wyznaczenia k, potdzmy spoOtczynnik zmiennej y réwnym zeru,
czyli:

woweczas funkcye v znajdziemy z roéwnania

z ktérego wynika

Réwnanie (17), za pomocg podstawienia /r=, fatwo zamienia si¢ na
jednorodne i po scatkowaniu daje

Nakoniec, catkujac ostatnie réwnanie (15), otrzymamy

Celem otrzymania catki ogolnej réwnania (11) rugujemy v i u
z réwnania (20) przy pomocy zwigzkéw (13) i (18) tudziez podstawia-
my warto$¢ (19) na k. Po wykonaniu tatwych uproszczerh bedzie
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Do réwnan, w ktérych warunki (10) sprawdzajg sie, nalezy, miedzy in-
nemi, takze nastepujgce rownanie 4-go rzedu:

ktore mozna scatkowaé sposobem powyzej wytozonym.
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